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I numeri naturali 

Cosa sono i numeri  naturali? 

I numeri naturali sono i numeri  

   0   1   2   3   4   5   6   7   8   9   10   11   12……………………………………… 

L’insieme dei  numeri naturali si indica con N. 

N= { 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, ……………………………..} 

 

 

Quali sono le caratteristiche di NNNN? 

L’insieme N è un insieme  

• infinito (preso un qualunque numero naturale è sempre possibile trovare il suo successivo) 

• ordinato  ( presi due numeri naturali qualunque è sempre possibile stabilire se sono uguali o quale 

dei due è il maggiore e quale il minore) 

• discreto (tra due numeri naturali qualunque non consecutivi esistono un numero finito di numeri  

naturali) 

 

 

Le operazioni in NNNN    

• addizione                                                    7          +         8      =    15

                                                                                               addendi                somma  

 

 

 

• moltiplicazione                                                 3         ⋅        7       =          21 

 
                 

                                                                                                                                    Fattori                          prodotto   

 

 

 

 

L’addizione e la moltiplicazione sono operazioni che danno sempre come risultato un numero naturale, 

sono cioè operazioni interne a N. 
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Legge d’annullamento del prodotto 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

• sottrazione                                                   17           -             9       =             8 

                                                                       
                                                                                            minuendo             sottraendo            differenza 

 

Quando il minuendo è minore del sottraendo la sottrazione non si può eseguire in NNNN 
 

 

• divisione                                                   48           :               8        =        6 

 
                                                                                    dividendo                     divisore         quoziente 

 

 

 

Ricorda: dividere due numeri significa trovare un terzo numero (quoziente) che moltiplicato per il 

divisore dia come risultato il dividendo.  

 

Ad esempio  :       36 : 9 =4  perché 4 ⋅ 9 =36 

                                  

 

In una divisione il divisore deve essere sempre diverso da zero. 

 

• la divisione 0:n   con 0≠n  è impossibile  perché non esiste  alcun numero che moltiplicato per 0 

dia  come risultato un  numero diverso da 0; 

• la divisione 0 : 0 è indeterminata  perché qualunque numero moltiplicato per 0 dà come risultato 0. 

 

 

Ci sono dei casi in cui, pur essendo il divisore diverso da 0, la divisione non è possibile in N. Ad esempio  

17 : 3 non dà come risultato un numero intero . 

 

La sottrazione e la divisione non sono operazioni interne a NNNN perché non danno sempre come risultato un 

numero naturale,  

 

 

 

 

 

� ∙ � = 0					se	e	solo	se			� = 0			oppure			� = 0 

Il prodotto di due fattori è zero se e solo se almeno uno dei fattori è zero. 

In simboli 

cioè: 

• se	� = 0	oppure		� = 0		allora		� ∙ � = 0 

• se	� ∙ � = 0		allora		� = 0		oppure		� = 0 
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• espressioni aritmetiche 

Per  calcolare il valore di un’espressione aritmetica cioè trovare il risultato che si ottiene eseguendo tutte le 

operazioni, si procede seguendo alcune regole di precedenza : 

 

- se non ci sono parentesi  si eseguono prima le moltiplicazioni e le divisioni e poi le 

addizioni e le sottrazioni (nell’ordine in cui sono scritte) 

 

- se ci sono delle parentesi, si eseguono prima i calcoli che si trovano nelle parentesi 

iniziando dalle parentesi più interne ed eseguendo i calcoli secondo l’ordine indicato nel 

punto precedente; dopo aver eliminato tutte le parentesi si procede come indicato nel 

punto precedente. 

 

 

Esempi 

 

 

=−⋅+− 465:102135 321  

 

 

 

 

Nell’espressione non ci sono parentesi perciò 

eseguiamo i  calcoli partendo dalle moltiplicazioni  

e divisioni, eseguendole nell’ordine in cui si 

presentano quindi prima la divisione  

=−⋅+−= 4622135                                                        eseguiamo la moltiplicazione  

 

=−+−= 4122135                                                            le uniche operazioni rimaste sono addizioni e    

                                                                                                        sottrazioni: eseguiamole nell’ordine  in cui si                                                                                     

                                                                                                        presentano 
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                                                                                                                Eseguiamo le operazioni nelle parentesi      

                                                                                                                tonde partendo da moltiplicazioni e divisioni 
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               eseguiamo le operazioni rimaste nelle  

                                                                                                                 parentesi   tonde    
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{ =
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672333
                                                       eseguiamo le operazioni nella parentesi    

                                                                                                            quadra 

 

=⋅−⋅+= 12333
                                                                    eseguiamo le moltiplicazioni 

 

=−+= 293
                                                                               eseguiamo le operazioni rimaste nell’ordine in  

                                                                                                            cui si presentano 

 

10212 =−=
 

 

 

ESERCIZIO  2.1 

 
Calcola il valore delle seguenti espressioni 

 

1. ( ) ( ) 852635911 −+−+−−+  

 

2. ( ) ( ) ( ) 16492355848 −+⋅−+−−++  

 

3. ( ) ( )[ ]{ } ( )[ ]4627:6112373395 −⋅−−⋅−−⋅⋅+−  

 

4. ( )[ ] ( ) ( ) ( )[ ] 345338696597 +−++−−−+−−+  

 

5. ( ) ( )[ ]{ } ( ) 159:14:65:53407:3526:16:21026 −−++⋅−+−⋅−+−  

 

6. ( ) ( )[ ] ( ){ }36:3017:49:1133:183 −++++⋅  

 

7. ( ) ( ) ( )[ ] ( ) ( )[ ]{ } ( )25:69523:35442:403:53:2121222:420 −−⋅−⋅⋅−⋅−−++⋅−+  

 

8. ( ) ( ) ( )[ ]{ } ( ) 292:10:40211:849836:12:20214 ⋅+−⋅+⋅−−⋅+⋅  

 

9. ( ) ( )[ ]{ } [ ] ( )[ ]2291231323:20153020:2102:18:9821172 −⋅−⋅−−−−+−+⋅−⋅−  

 

10. ( )[ ]{ } ( )9:7236:104:1521073:6:54 −⋅+⋅−⋅⋅  

elevamento a potenza 
 

Il prodotto di n  fattori a tutti uguali fra di loro si chiama potenza:    

 

4444 34444 21
volten

aaaa
n

a ⋅⋅⋅⋅= ....................  
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a  si chiama  base 

n  si chiama esponente 

 

 

• �� = � 

• �� = 1		���	����	� ≠ 0 

• Rimane non definito in ℕ e quindi privo di significato il simbolo 0�. 

proprietà delle potenze 
 

• 
nm

a
n

a
m

a
+

=⋅  

Esempio: 

 

5� ∙ 5�� = 5���� = 5�� 

         

Attenzione: le basi non devono essere moltiplicate fra loro 

 

• 
nm

a
n

a
m

a
−

=:  

Esempio: 

4�: 4! = 4�"! = 4# 

 

• ( )nba
n

b
n

a ⋅=⋅  

Esempio:  

2% ∙ 7% = '2 ∙ 7(% = 14% 

 

Attenzione: a volte è necessario applicare la proprietà nel verso opposto cioè 

 

21) = '3 ∙ 7() = 3) ∙ 7) 

 

• ( )nba
n

b
n

a :: =  

Esempio: 

36�: 12� = '36: 12(% = 3% 

 

ESERCIZIO 2.2 

 
Calcola il valore delle seguenti espressioni applicando, dove possibile le proprietà delle potenze 

 

1. ( ) 2:22:22
653

+⋅  

 

2. 6433
3:35:15 ⋅  
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3. 81:3:27
44

 

 

4. ( ) 222
35:322 +++  

 

5. ( )[ ]{ } 2222222
3:652:436:12 ++−⋅  

 

6. ( ) ( ) ( ) 3308422233
7:14332:2:4 ++−  

 

7. ( )[ ] 11
22

2
22:111164 ⋅⋅  

 

8. ( ) ( ) ( )[ ] ( ) 2
3

5
26

6
2

8
4

15
77:7:7:7 +  

 

9. ( )[ ] ( )[ ]22238911334
5:55:4:4:44 ⋅⋅  

 

10. ( ) ( )[ ] ( ) ( ) 63435

9
58

78885347
8:4:8212:10:120:121212 ⋅⋅









⋅⋅  

 

11. ( )[ ]08
4

223
15:5222 −+⋅−  

 

12. ( ) ( )[ ] ( )2
59

462
372504

24:4:43122 ⋅−+−⋅  

 

 

M.C.D. e m.c.m.  
 

Un numero primo è un numero naturale maggiore di 1 che ammette come divisori solo 1 e il numero 

stesso. 

Si chiama M.C.D. di due o più numeri naturali, diversi da zero, il più grande divisore comune. 

Per determinare il M.C.D. di due o più numeri 

• si scompongono i numeri  in fattori primi 

• si calcola il prodotto dei fattori comuni presi una sola volta con il più piccolo esponente 

Due numeri naturali si dicono primi fra loro quando il loro M.C.D. è uguale a 1. 

Si chiama m.c.m. di due o più numeri naturali, diversi da zero, il minore multiplo comune, diverso da zero. 

Per determinare il m.c.m. di due o più numeri 

• si scompongono i numeri  in fattori primi 

• si calcola il prodotto dei fattori comuni e non comuni presi una sola volta con il più grande 

esponente 
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ESERCIZIO  2.3 

 

Determina il M.C.D. e il m.c.m. fra i seguenti numeri 

 

1. 224         168 

2. 144         360 

3. 198          72           54  

4. 104         130          26  

 


